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1er Parcial de MA2112. Recuperación

1. (13 ptos.) Sea f : R
2 → R definida por

f(x, y) =







x −
x2y − y3

x2 + y2
si (x, y) 6= (0, 0),

0 si (x, y) = (0, 0).

(a) ¿Es f continua en (0, 0)? Si lo es, demuestrelo.

(b) Halle
∂f

∂x
(0, 0) y

∂f

∂y
(0, 0).

(c) ¿Es f diferenciable en (0, 0)?

(d) Halle
∂2f

∂x∂y
(0, 0).

2. (12 ptos.) Sean f : R
2 → R, g : R

3 → R
2 y h = f ◦ g. Sabemos que el plano tangente a

la gráfica de f en el punto (3, 2) contiene al origen. Sabemos además que g es diferenciable,
g(0, 0, 0) = (3, 2),

Dh(0, 0, 0) =
[

1 1 1
]

y Dg(0, 0, 0) =

[

1 1 1
2 1 2

]

.

Hallar h(0, 0, 0).

3. (12 ptos.) Sea f(x, y, z) = x3 − 2 x2y − 2 y2 − z.

(a) Halle la ecuación del plano tangente a la superficie de nivel 0 de f en el punto (1, 1,−3).

(b) Calcular la derivada direccional de f en (1, 1,−3) en la dirección que va desde el punto
(1, 1,−3) al punto (2, 1, 2).

4. (13 ptos.) Sea f(x, y) = x2 + y2 − x4 + 2 y4.

(a) Halle los puntos cŕıticos de f .

(b) Clasifique los puntos cŕıticos.

(c) Calcule los valores máximos y mı́nimos globales de f en el disco unitario
D = {(x, y) : x2 + y2 ≤ 1}.

(Justifique todas sus respuestas)


